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Prezentace je zaméfena na upravu goniometrickych vzorcii a uréovani hodnot
goniometrickych funkci pomoci téchto vzorci.

Je uréena k pfimé vyuce i samostudiu.



Goniometrické vzorce
a jejich upravy



Vzorce pro goniometrické funkce mizeme rozdélit do nékolika
kategorii

Zakladnivzorce -vztahy mezifunkcemitéhoz argumentu, V x€R

sin’x + cos’x =1
sin’x =1 - cos®x

cos’x =1 - sin®x

sin X

tgx= x=E+kn,kEZ
coSs X 2
COS X
cotg X = — x # kn, keZ
S5iln xX
tg x.cotgx=1 x:k%, keZ
2 1 m
1+tg°x=— X # — + kit , keZ
COS°X 2
1+ cotg’x = x # krt, keZ

sin’x




Vzorce pro funkce dvojnasobného argumentu

sin 2X =2 sin X COs X

cos 2X = cos’x - sin® x

Vzorce pro funkce poloviéniho argumentu

1-cosx
2

|5in§|=

1+cos x
2

|c05§|=

Hodnoty funkci zaporného argumentu

sin (-x) =-sin x
cos (-x) = cos x
tg (-x)=-tg x

cotg (-x) = - cotg x




Souctové vzorce pro funkce sinus a kosinus
Vx,y ER

sin (x+y)=sinxcosy+cos xsiny
sin(x-y)=sinxcosy-cosxsiny

cos (x+y)=cosxcosy—sinxsiny

cos (x-y)=cos xcosy+sinxsiny

Vzorce pro soucet a rozdil hodnot funkci sinus a kosinus
Vx,y ER

. . . X+ X—
5|nx+5|nv=25ln—y-cusTy

X+ . X—
sin X - 5|ny 2 cos— Y ‘.‘":rlhT}|r

X+
cusx+cusy=2 'CIIZIS—",IIr 'CIIZIST}Jr

_I_ —
COS X - cusy--Zsm—y 5"173?




Priklady

T
1) Bezvypoétu velikosti Uhlu x € ( 2 , ™ ) uréete hodnoty

ostatnich goniometrickych funkci, jestlize znate sin x =%

Jak budeme postupovat?



Reseni
Vyuzijeme vztahu mezigfunkcemi sinéjs a kosinus: sin®x+cos’x =1

n sinx= ¢ — - % cos?x =1
— 9
2 cos?x=1 - —~
2
cos2x = 16
/ 25
4
Tt — —
4 cosx—i5
5

Vysledek ur¢ime pomocijednotkové kruznici, pro dany interval

vyhovuje: cosx=_ 4%
5
. 3
tfgx =~ tgx=-5.= -3 cotgx=— —— cotgXx=--
9 cos X 9 K3 4 9 tg X g 3
5
3 4
tgx=-= cotgx =- —
J 4 9 3



Tt
2) Bezvypoctu velikosti uhlu x € ( 2 T ) urcete hodnoty
ostatnich goniometrickych funkci, jestlize znate cotgx =-2

Jak budeme postupovat?



Reseni
cosx sin?x + cos?x =1

Vyuzijeme nasledujicich vztahl: cotgx= —
51N X
dosadime /

COosS X .
: =-2 = COS X =-2SinX
SN X

TC
2

sin2x + (-2 sin x)2 =1
sin?2x +4 sin2x =1

_

Tt
5sin?x =1
: V5
sinx=+= =
Vysledek urcime pomocijednotkové kruznici B
’ = . . 5
pro dany interval vyhovuje: sinx = "?

. “'\-"lg
Cosx=-23|nx — cosx:_z?

_ 1 1
tgx_cntgx - th—-E
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3) Upravte najednodussitvar: om

14+cosx

Jak budeme postupovat?



Reseni

Vyuzijeme vztahu mezi funkcemi sinus a kosinus:

SiNn2X + COS2X =1 = SiNn2xX=1 - cos3x
dosadime

A2 - B2 (A+ B)(A - B)

_sin’x  1-cos’x (1+e6sX)(1—COSX)

— COS X




] oo sin x cos x+1
4) Upravte najednodussitvar: —— + ——

1+cosx sin x

Jak budeme postupovat?



Reseni
Nejprve prevedeme na spolecného jmenovatele:

1

A

: : |
sin X cos x+1 _ sin’x +(1+cosx)* _ sin 2 X +c0s? X+2 C0S X+1
1+cosx sin x sinx (1+cos x) sin x (1+cos x)
_ 142cosx+1 _ 2+2 cosx _ 2(1+cosx)y _ 2

sinx (1+cosx)  sinx(l+cosx) sinx (1+cosx)~  sinx
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