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Metodicky list/anotace

Wtvoreno 14.12.2012
Prezentace je zamérena na reseni goniometrickych rovnic. Je uréena k primé

vyuce i samostudiu.



Goniometrickeé rovnice



Rovnice v nichz se vyskytuji goniometrické vyrazy s neznamou
xeR nazyvame goniometrické rovnice

Vzhledem k tomu, ze jsou goniometrické funkce periodicke,
mohou mit goniometrické rovnice nekonecné mnoho korenu

Kazdy koren, pro ktery plati 0 < x <2 ™ nazyvame zakladni koren




Druhy goniometrickych rovnic

1) Zakladnigoniometrické rovnice - jednase o rovnice ve tvaru:

2)

a)sinx=anebocos x=a, kdeae<-1,1>

b)tgx=anebocotgx=a,kdeaeR

ALl L a.b 8l

prevedenim na zakladni goniometrické rovnice:

a) uzitim vhodné substituce

b) uzitim vzorcu pro goniometrické funkce



Priklady

1) Reste v Rrovnici sinx=

N | =

Jak budeme postupovat?



Reseni

Uréime pro danou rovnici dvojici kofenu x,, X,€<0, 2 1 )

funkce sinus nabyva kladnych hodnot v intervalech

odpovidajicich l. a ll. kvadrantu =——— x,€(0,Z ) a x,e (%, m)
i 2 2

Odtud dostavame koreny x, = +2k T
kde ke Z



2) Restev Rrovnici tgx=-1

Jak budeme postupovat?



Reseni
Urcéime koren dané rovnice pomocijednotkové kruznice
T

2

n 0
\ tg x

y=-1

Funkce tangens nabyva zapornych hodnot ve Ill. kvadrantu
X€(Z, M) = X=2" +kT kdekeZ



. T
3) Restev Rrovnici sin(2x - 2 )=1

Jak budeme postupovat?



Reseni

U
nejprve zavedeme substituci: t=2x - —
T
sin(2x-§)=1 — SINt=1

pomocijednotkové kruznice urcime neznamou t

T
2 t=g +2kT kdekeZ
\ vratime se zpét k substituci
n_r
2X - 3= 3 +2kT
5T
2x=— +2k T
ST 6
xX=—+km



4) Restev Rrovnici 2sin2x+sinx—-1=0

Jak budeme postupovat?



Reseni
nejprve zavedeme vhodnou substituci: t=sin x

2sin2X+sinX-1=0 = 2t2+t-1=0

vyresime tuto kvadratickou rovnici a dostavame koreny:
1

t.=-1 a t, = =

1 2 2

vratime se zpét k substituci a dosadime zat ziskané hodnoty:

-1=sinx£i ~ =sinx 5%%

31T g
X1=? +2k11: XZ=E+2kT[ X3=? +2kT[




5) Reste v R rovnici: 2 (sin x + 1) =cos?2Xx

Jak budeme postupovat?



Reseni
nejprve upravime rovnici pomoci goniometrického vzorce:
sin?x + cos’x=1 = C€O0S?2X=1-sin?x
/
2 (sinx + 1) =cos?x
2sinx+2=1-sin?x
sin2x+2sinx+1=0

zvolime substituci: t= sin x a dostavame kvadratickou rovnici:
2+2t+1=0 =——— t=-1

vratime se zpét k substituci a dosadimezat = sinx=-1

@ x=3—“+2k11:
2
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